ROZDZIAL 6

SZEREGI

TEORIA

WARUNEK KONIECZNY ZBIEZNOSCI: Jezeli szereg > °° | a, jest zbiezny, to lim,, .. a, = 0.

KRYTERIUM POROWNAWCZE: Zalézmy, ze 0 < a, < b, dla n > Ny, gdzie Ny jest pewna
ustalong liczba naturalna. Wéowczas:

o jezeli szereg > 7, b, jest zbiezny, to zbiezny jest szereg > 0° | an;

o jezeli szereg > > | a, jest rozbiezny, to réwniez szereg > > | b, jest rozbiezny.

KRYTERIUM CAUCHY’EGO: Niech bedzie dany szereg > .>° ; a,, gdzie a,, > 0 dla n € N oraz
niech o = lim,,_. o, /a,,. Woéwczas:

e jezeli a < 1, to szereg >.>° | a, jest zbiezny;
o jezeli a > 1, to szereg > °° ; a, jest rozbiezny;

o jezeli a =1, to szereg Y > | a, jest zbiezny lub rozbiezny.

KRYTERIUM D’ALEMBERTA: Niech bedzie dany szereg > 07, a,, gdzie a,, > 0 dla n € N oraz
niech o = lim,, o, “**. Wowezas:

o jezeli a < 1, to szereg > o7 a, jest zbiezny;
o jezeli o > 1, to szereg Y > | a, jest rozbiezny;

o jezeli a =1, to szereg Y7, a, jest zbiezny lub rozbiezny.

KRYTERIUM LEIBNIZA: Jezeli ciag (a,)nen jest malejacy oraz lim,, .. a, = 0, to szereg prze-
mienny 352, (1)

a, jest zbiezny.



Z. ADANIA

Zadanie 6.7. Wykaza¢, ze podane ciagi sa zbiezne do zera:

2" 2"n)

(a) (b)

nl’ nv
Zadanie 6.8. Stosujac warunek konieczny zbieznosci, zbadac zbiezno$¢ nastepujacych szeregdw:
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Zadanie 6.9. Zbada¢é zbieznos¢ nastepujacych szeregdw:
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Zadanie 6.8. (a) rozbiezny; (b) rozbiezny.

Zadanie 6.9. (a) zbiezny; (b) rozbiezny; (c) zbiezny; (d) zbiezny; (e) zbiezny; (f) rozbiezny;
(g) rozbiezny; (h) zbiezny; (i) zbiezny; (j) zbiezny; (k) zbiezny; (1) rozbiezny.



